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ZADANIE 1. Wykaż, że
a) każda baza topologii T jest baza̧,
b) każda baza jest baza̧ jedynej topologii,
c) każda topologia posiada bazȩ,
d) jeśli B jest baza̧ to {U ∈ B : x ∈ U} jest baza̧ otoczeń w punkcie x,
e) jeśli w każdym punkcie x mamy bazȩ otoczeń Bx, to

⋃
x∈X

Bx jest baza̧ topologii.

ZADANIE 2. Udowodnij implikacje pomiȩdzy kolejnymi aksjomatami rozdzielania.

ZADANIE 3. Podaj przyk lady przestrzeni topologicznych dowodza̧ce istotnego
zawierania klas Ti (i = 0, 1, 2, 3, 3.5, 4, 5, 6). Wskaż możliwie oszczȩdne bazy w tych
przestrzeniach.

ZADANIE 4. Sprawdź, że w przestrzeni Hausdorffa granica netu jest jedyna.

ZADANIE 5. Sprawdź, że cia̧g lość funkcji pomiȩdzy przestrzeniami topologicznymi
jest równoważna z ,,netowa̧ definicja̧ Heinego” w każdym punkcie.

ZADANIE 6. Wykaż, że x ∈ Ā wtedy i tylko wtedy, gdy x jest granica̧ netu
zawartego w A.

ZADANIE 7. Wykaż, że przestrzeń topologiczna X jest zwarta (pokryciowo) wtedy
i tylko wtedy, gdy każdy net ma podnet zbieżny.

ZADANIE 8. Który aksjomat przeliczalności wystarcza, aby cia̧g lość funkcji, należenie
do domkniȩcia, zwartość (jak w zadaniach 5-7) można by lo weryfikować przy po-
mocy zwyk lych cia̧gów?

ZADANIE 9. Sparwdź, że baza Tichonowa w przestrzeni produktowej ΠiXi jest
rzeczywíscie baza̧.

ZADANIE 10. Sprawdź, że zbieżność netu w topologii Tichonowa jest zbieżnościa̧
po wspó lrzȩdnych. Wywnioskuj, że projekcje {xi}i∈I 7→ xi0

sa̧ cia̧g le.

ZADANIE 11. Udowodnij Twierdzenie Tichonowa.
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